PROBLEMA RESUELTO 2

Dada la matriz

11-3
12 -1
23 -3

a. Encuentre la matriz inversa por el método de operaciones elementales.

b. Encuentre la matriz inversa por el método de cofactores.

Solucion

a.

Construyendo la matriz [A ! I]

11 -3:1 00
12 -1;,010

23 -3:.0 01
Efectuando operaciones elementales hasta obtener la matriz escalonada reducida
Fi1x(-1)+F2 - F2
F1x(-2)+ F3 > F3

11-3'1 00

01 2i-11 0

01 3i-2 0 1
F2x (1) + F1 - F1
F2x(-1)+ F3 - F3

10 512 -1 0

01 2!-1 1 0

00 1'!-1 -1 1
F3x(5)+ F1 - F1
F3x(-2) + F2 - F2

100!-3 -6 5

0101 3 -2

00 1:-1 -1 1

Como la matriz anterior tiene la forma [I A‘l:l, se concluye que la matriz inversa,

de la matriz A es
-3 -6 5
Alt=l1 3 -2
-1 -1 1



b. Para encontrar la matriz inversa por el método de cofactores, primero se calcula el
determinante de la matriz A

11 -3
Al =]1 2 -1|= (1)‘? _;‘ = ()[-6 + 3] - ()[-3 + 2] + (-3)[3 - 4]
2 3 -3 -
= M(3) - OED + (=3)(-1)
=-3+1+3
=1

Como el determinante es diferente de cero, la matriz A es invertible.

Calculando los 9 cofactores de la matriz A

Ay =+§ :; =+(-6+3)=-3

Ay Z—; :;‘=—(—3+2)=—(_1)=1
A13=+; §‘=+(3—4)=—1

Ay Z_;) :§‘=—(—3+9)—6

Ags =+; :§‘=+(—3+6)=3
A23=_; ;‘=—(3—2)=—1

Ay =+; j‘=+(—1+6)=5

Agy 2—1 :i‘=—(—1+3)—2

Ag =+1 ;‘=+(2—1)=1

La matriz inversa es
3 1 -17" [-3 -6 5
A‘lzﬁade _L 6 31| =| 1 32
5 -2 1 -1 -1 1




