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SOLUCION DEL EXAMEN

Tema 1: 20 puntos

Inciso a)
5
f |x? — 4x|dx
2
No. | Explicacion Operatoria
Se reescribe la desigualdad como una funcién Ix? — 4x| _{ x% — 4x, x*—4x =0
definida por partes. T l=(x? = 4x), x> —4x <0
1.
Se resuelve la desigualdad. x?>—4x >0
2. x(x—4)=>0
(=,0) | (04) (4, )
(x) - + +
(x—4) — - +
+ - +
{xz —4x >0, X € (—00,0] U [4, )
x?>—4x <0, x €(04)
Se reescribe la integral en dos integrales dados 5
- L . |x? — 4x|dx
los dominios solucidn de la desigualdad. 5
3.
4 5
= .f (x? — 4x)dx +f —(x% — 4x)dx
2 4
Se resuelve la integral por medio de la anti =[1/3x3 — 2x?]3 — [1/3 x® — 2x?]3
derivada.
4,
Se wvalta la integral y se simplifica _ 23
aritméticamente. 3
5.
R./
5
23
f |x? — 4x|dx = —
2 3
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Inciso b)
1 36x2 p
—dx
o V4 — x©
No. | Explicacion Operatoria
Se reescribe la integral. 1 36x2 d
—dx
1 0o V4 — x©
Jl 36x2 p
= X
0 V4-/1—1/4x5
~ 18f1 x2dx
0 1—1/4x°
Se introduce una variable de sustitucion. u=1/2x3
du = 3/2 x*dx
2. u(0) =0
u(1) =1/2
Se sustituye x por u. B 18]1/2 2/3du 1 172 Ju
3 o V1—u? o V1-—u?
Se obtiene la anti derivada. = 12[sen! u](1)/2
4.
Se valua la anti derivada y se simplifica =27
aritméticamente.
5.

R./

fl 36x2
0o V4 — x6
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Tema 2. 20 puntos
Determine el area de la o las regiones delimitadas por las curvas.

gx) = x3 —3x% + 2x, h(x) =3x—3

No. | Explicacion Operatoria
Se encuentran los puntos de | h(0) = -3
interseccion entre las curvas y con | g(0) =0
1. |los ejes.
Sih(x) =0, x=1
Sig(x) =0, x ={0,2,1}
Sih(x)=gkx), x={-1,13}
Graficar. ’
2. ’
1 1 as - 0 [ Tig-—_us__—/z z 3 3.
ha) = 3af 3 4
oz) — g —sat 42z
Se plantea la integral para calcular 1 3
ol 4rea A= f (g(x) — h(x))dx +f (h(x) — g(x))dx
3 ) -1 1
Se sustituye las funciones y se 1 3 )
simplifica algebraicamente. - f_l((x =3¢ +2x) — (3x - 3))dx
4, 3
+ f ((3x —3) — (x® — 3% + 2x) )dx
1
1 3
=f (x3 — 3x? —x+3)dx—f (x3 —3x%2 —x + 3)dx
-1 1
Se obtiene la anti derivada. 1 1 1
= [—x4 —x3—-x%+ Bx]
4 2 )
5. 1 1 3
_1Zs4 3 42 3
[4x X=X + x]l
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6. |Se valia la anti derivada y se
simplifica aritméticamente.

=246

R./

El area es igual a 8 unidades cuadradas.
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Tema 3. 25 puntos

Determine el volumen del sélido de revolucion que se obtiene al girar la regidn acotada por las siguientes
curvas:

Inciso a)

Alrededor del eje:

x =3

No. | Explicacion Operatoria

Se grafica la regidn acotada y el eje & "

de revolucion.
1. 5 x=3

f

Se analiza el gréafico y se concluye

gue se deber3 utilizar el método de
2. | cascarones cilindricos.

Se plantea la integral. 1 6

V= dV=| Ady
3 Vo 0
o .7 1

Se d,esp.ejan las curvas de acotacién x=y—4 x=2-=y, =2

en términos de y. 2
4.

Se plantea el drea del cascardn A=m(R—-r)?

cilindrico.
5 r=1

3 (2 ! ) € (0,4
R = - - Zy ’ y ( ’ )
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1
1.2
A=1 4y + 2y, y € (0,4)
y? — 14y + 48, y € (4,6)
6. | Se sustituye el area en la integral. e 6
V= f H(Zy +2y>dy+f m(y* — 14y + 48)dy
0 4
7. | Se obtiene la anti derivada, se valua 64 20
. . =—mn+—m=28n
y se simplifica algebraicamente. 3 3

R./

El area es igual a 28w unidades cuadradas.

Inciso b)

Alrededor del eje:

y=-1
No. | Explicacion Operatoria
Se grafica la regidon acotada y el eje N )
de revolucién.
1.
f
y=-1
Se analiza el grafico y se concluye
gue se debera utilizar el método de
2. | cascarones cilindricos.
Se plantea la integral. "1 2
V= dV =| Adx
3 Vo 0

Se escriben las curvas de acotacion
en términos de equis.

y=x+4,

y=-2x+4
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Se plantea el area del cascardn A=m(R—-r)?
cilindrico.
5. r=-2x+4
R=x+4

A = n(—3x?% + 24x)

6. | Se sustituye el drea en la integral. 2
y 8 V= f m(—3x2 + 24x)dx
0

Se obtiene la anti derivada, se valla = 241
y se simplifica algebraicamente.

R./
El area es igual a 24m unidades cuadradas.
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No. | Explicacion Operatoria
W=Fh
Plantear ecuacién de trabajo. W=mgh
W=Vpgh
1. W=Vpgh
W=AAhpgh
ft
Identificar constantes. 9= 325_2
Lb

2. p=6s3
Plantear ecuacién del Area. A = base X altura

3. A = base X (10ft)
La base esta compuesta por la suma | 8ft | 4ft
entre el lado inferior del trapecio y \b1| [ /

4. | dos segmentos de recta idénticos b1 | | base
que estan directamente | |
relacionados con la altura h del aft
agua.

Por medio de triangulos semejantes b1 _9-h b1 = 9—-h
se establece la relacién entre los 2 4 2

5. | segmentos b1y la altura h.

6. | Se sustituye el valor de la base en la _ ( (9 - h) ) _
ecuacion del Area. A=\2 2 +4)x (10ft) = 130 — 10h

7. | Se sustituye los valores de las W = (130 — 10h) - Ah - (62) - (32) - h
constantes y las variables en la
ecuacién de trabajo. W = (130 — 10 h) - 9920 - h Ah

W =99200(13h — h?)Ah

8. | Se plantea la integral. K

P & W= f 49600(7h — h?)dh
6
9. Se obtiene la anti derivada, se vallua W = 12052 800

y se simplifica algebraicamente.

R./

Se efectia un trabajo total de 12,052,800 b - ft
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Tema 5. 15 puntos

No. | Explicacion Operatoria
. 5
Localizar los puntos sobre la curva
de la funcién. D
4 o
1
3
2
c
[ ] 1
0 A B
2 1 ‘0 1 2 3 4 5 !
-1
D
4 [ ]

Localizar las asintotas.
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Identificar Puntos Maximos vy ) o
Minimos.
3.
3
2
C
o 1
o A B
2 1 'U 1 2 3 4 5 g
1
-2
Identificar puntos de inflexion. ) o
4.
3
2
@ 1
o A B
2 1 'U 1 2 3 4 5 g
1
-2
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Trazar Grafica Aproximada.




